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SOLUCIONS OCTUBRE 2016 

Autor: Ricard Peiró i Estruch 

Octubre  1-2 

Dins d’un rectangle s’han inscrit 6 circumferències d’igual 

radi r (veure figura). 

Determineu la mesura dels costats del rectangle. 

 

 

 

Solució: 

Siga el rectangle ABCD de costats aAB  , bAD  . 

El triangle 


JLN  de costat r2JL  , 

º60NJL  . 

º120KJL , r4KJ  . 

Aplicant el teorema del cosinus al triangle 


JKL : 

º120cosr2r42)r2()r4(KL 222
 . 

Simplificant: 

r72KL  . 

Siga JKL . 

Aplicant el teorema del cosinus al triangle 


JKL : 

   cosr72r42r72)r4()r2(
2

22 . Simplificant: 

14

75
cos  .  

Siga M la projecció de N sobre la recta KL. r2aKM  . r6KN  . 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 


KMN : 

14

75
cos

r6

r2a



. Resolent l’equació: 
















7

715
2a . 

14

21
sin  .  

 r2bMN  . r6KN  . 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 


KMN : 

14

21
sin

r6

r2b



. Resolent l’equació: 
















7

213
2b . 

 

K

J
N

L

A B

CD

M
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Octubre 3-4 (I) 

En un quadrat sobre dos costats s’han dibuixat dues 

semicircumferències (veure figura). Una circumferència és 

tangent exterior a les dues semicircumferències i als altres 

dos costats. 

Determineu el radi de la circumferència. 

 

 

 

Solució: 

Siga ABCD el quadrat de costat cAB  . 

Siga M el punt mig del costat AB  centre de la semicircumferència 

de diàmetre AB . 

Siga O el centre de la circumferència. Siga rOT   el seu radi. 

Siga P la projecció de O sobre el costat AB , 

r
2

c
OM  , rcOP  , r

2

c
PM  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


OPM : 

2

22

)rc(r
2

c
r

2

c


















 . 

Simplificant: 

0ccr4r 22  . 

Resolent l’equació: 

 c32r  . 

 

Octubre 3-4 (II) 

En un quadrat de costat c s’han dibuixat dos semicircumferències 

de diàmetre dos costats del quadrat. 

Dos circumferències, cadascuna d’elles, es tangent a les 

semicircumferències i a un costat del quadrat. 

Determineu el radi de les circumferències. 

 

Solució:  

Siga ABCD el quadrat de costat cAB  . 

Siguen M, N els punts migs dels costats AB , BC , respectivament. 

Siga K el centre de la circumferència tangent al costat AB . 

Siga T el punt de tangència. Siga rKT   el radi. 

Siga xMT  . 

Siga P la projecció de K sobre el costat BC . 

r
2

c
MK  , r

2

c
KN  , r

2

c
PN  , 

2

c
xKP  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


KTM : 

22

2

xrr
2

c









 . Simplificant: 

22 x4ccr4                                                 (1) 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


KPN : 

2,98 cm

Resultado: 0,80 cm

D C

BA

4,22 cm

Resultado: 1,13 cm

T

O

MP

D C

BA M

N

3,37 cm

Resultado: 0,56 cm

Resultado: 0,75 cm

T

K
P

3,37 cm

Resultado: 0,56 cm

Resultado: 0,75 cm
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222

r
2

c

2

c
xr

2

c


























 . Simplificant: 

cx4x4ccr8 22                                        (2) 

Considerem el sistema format per les expressions (1) (2): 











cx4x4ccr8

x4ccr4

22

22

. Resolent el sistema: 














c
9

2
r

c
6

1
x

. 

Octubre 5-6 

En la figura, el quadrat exterior té costat c. 

Dues circumferències són tangents als dos arcs quadrats i la 

menuda tangent al quadrat gran i la gran tangent al quadrat menut. 

Determineu el radi de les dues circumferències. 

 

 

Solució: 

Siga ABCD el quadrat de costat cAB  . 

Siguen I, J els punts migs dels costats AB , CD , 

respectivament. 

Siga KLMN el quadrat de costat xKL  . 

Siga O el punt mig del costat MN . 

cAM  , 
2

xc
AL


 , xLM  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


ALM : 

2

2

2 x
2

xc
c 







 
 . Resolent l’equació: 

c
5

3
x  . 

Siga P el centre de la circumferència gran. 

Siga Q el centre de la circumferència menuda. 

Siga rPO   radi de la circumferència gran. 

rc
5

3
rxIP  , rcAP  , 

2

c
AI  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


AIP : 
22

2 rc
5

3

2

c
)rc( 

















 . Resolent l’equació: 

c
320

39
r  . 

Siga sQJ   radi de la circumferència menuda. 

scIQ  , scAQ  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


AIQ : 

c= 3,26 cm Resultado: 0,20 cm

1,96 cm

1,96 cm

Resultado: 0,40 cm

D C

BA

c= 6,37 cm Resultado: 0,40 cm

J

Q

I

N
M

LK

3,82 cm

3,82 cm

O

Resultado: 0,78 cm

P
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2

2

2 )sc(
2

c
)sc( 








 . Resolent l’equació: 

c
16

1
s  . 

 

Octubre 7-8 

En la figura, la circumferència té radi R. 

S’ha dibuixat un quadrat i un triangle equilàter. 

Determineu el radi de les tres circumferències. 

 

Solució: 

Siga la circumferència de radi R i centre O. 

Siga el quadrat ABCD inscrit en la circumferència. 

ROA   

Siga el triangle equilàter 


APQ  inscrit en la circumferència. 

Siga M el punt mig del costat PQ . 

O és el baricentre del triangle. Aplicant la propietat del 

baricentre: 

OA
2

1
OM  . R

2

3
OMOAAM  . 

c
2

1
KMCM  . RKM2KL  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle isòsceles 


KCL : 

R
2

2
CLCK  . 

Siga rEO   el radi de la circumferència de centre E. 

El radi de la circumferència inscrita al triangle 


KCL  és: 

R
2

12

2

KLCLCK
r













 



 . 

º60PAQ , aleshores, º15PABDAQ  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


ADC : 

2RAD  . 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 


ADJ : 

32)º30º45(tgº15tg
2R

DJ
 . Aleshores,  R622DJ   

4

26
)º30º45cos(º15cos

AJ

2R 
 . Aleshores,  R132AJ  . 

O

C

B

A

D

Q P
K

E

M

F

T

R= 2,71 cm
r= 0,5617915359 cm

s= 0,4462845856 cm

Resultado: 0,4462845856 cm

Resultado: 0,5617915359 cm

J

L
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Siga sFT   el radi de la circumferència de centre F. 

El radi de la circumferència inscrita al triangle 


ADJ  és: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Octubre 9-16 

En la figura, el quadrat té costat c i el triangle és equilàter. 

Calculeu la mesura dels radis de les dues circumferències. 

 

Solució: 

Siga el quadrat ABCD de costat cAB  . 

Siga el triangle equilàter 


ABL . 

La recta CL talla el costat AD  en el punt K. 

Siga M la projecció de K sobre AL . 

º30KALLBC  . 

º75BCLCLC  . 

º45)º75º60(º180KLA  . 

Siga xCL  . Aplicant el teorema del cosinus al triagle 


BCL : 

º30cosc2ccx 2222  . 

  22 c32x  . 

Siga r el radi de la circumferència inscrita al triangle 


BCL . 

L’àrea del triangle 


BCL  és: 

r
2

xcc
º30sinc

2

1
S 2

BCL


 . 

r
2

32cc2

2

1
c

2

1
S 2

BCL


 . Resolent l’equació: 

c

3222

1
r








 

 . 

Siga LMKMy  . 

2yKL  , y2AK  , ycAM  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


AMK : 
222 )yc(y)y2(  . Resolent l’equació: 

c
2

31
y


 . 

Siga s el radi de la circumferència inscrita al triangle 


ALK . 

3,82 cm

0,76 cm

0,62 cm

Resultado: 0,76 cm

Resultado: 0,62 cm

D C

BA

L

K

3,82 cm

0,76 cm

0,62 cm

Resultado: 0,76 cm

Resultado: 0,62 cm

M
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L’àrea del triangle 


ALK  és: 

s
2

2yy2c
c

2

31
c

2

1
SALK





 . 

s
2

6232
c

2

31 



. Resolent l’equació: 

c
6232

31
s




 . 

 

Octubre 10-17 

En la figura, dins d’un triangle equilàter de costat c hi ha un quadrat que té un 

vèrtex en el put mig d’un costat i l’altre vèrtex en l’altura sobre aquest 

costat. 

S’han dibuixat dos circumferències inscrites en dos triangles i una 

tercera tangent al triangle equilàter que passa pel vèrtex superior del 

quadrat. 

Determineu el radi de les tres circumferències. 

 

Solució: 

Siga el triangle equilàter 


ABC  de costat cAB  . 

Siga KLMN el quadrat. 

º45NMB   

Siga J la projecció de N sobre el costat AB . 

Siga xNJMJ  . x
2

c
JB  . 

x2cJB2BN  . 2xMN  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


BJN : 

)x2c(
2

3
x  . Resolent l’equació: 

c
4

33
x


 . 

Siga r el radi de la circumferència inscrita als triangles 


MBN , 


AML . 

r
2

2

c
x2x

x
2

c

2

1
SMBN



 .  

 
r

2

2

c
21c

4

33

c
4

33

2

c

2

1







. 

Resolent l’equació: 
 

c
632352

33
r




 . 

Siga PQ  paral·lel al costat AB . K és el punt mig del costat PQ . 

Els triangles equilàters 


ABC , 


PQC  són semblants. 

Siga s el radi de la circumferència inscrita al triangle 


PQC . 

El radi de la circumferència inscrita al triangle 


ABC  és: 

c
3

3
R  .  

C

B
A M

L N

K
P

E

Q

J

F
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x2MN2MK  . c
2

3
CM  , x2c

2

3
CK  . 

Aplicant el teorema de Tales: 

c
2

3

x2c
2

3

CM

CK

c
3

3

s


 . c
3

332
s


 . 

 

 

Octubre 11-12 

En la figura, la circumferència exterior té radi R. 

Els dos quadrats són iguals, el vèrtex comú és el centre de la 

circumferència i els oposats a aquest formen un diàmetre. 

Determineu el radi de les dues circumferències tangents a als 

quadrats i a la circumferència exterior. 

 

Solució: 

Siga O el centre de la circumferència exterior i R el seu radi. 

Siga P el centre de la circumferència superior i r el seu radi. 

Siga Q el centre del quadrat de l’esquerra. 

Siga M el punt de tangència de la circumferència de 

centre P i el quadrat de l’esquerra. 

Siga N el punt de tangència de la circumferència de centre P i el 

quadrat de la dreta. 

Siga T el punt de tangència de la circumferència exterior i la 

de centre P. 

Siga la recta r tangent a la recta OT que passa pel punt T. 

Siga K la intersecció de la recta r i la recta OM. 

Siga L la intersecció de la recta r i la recta ON. 

El triangle


OKL  és rectangle i isòsceles: 

2ROLOK  .  

R
8

2
OM2KL  .  

R
8

2
OQ

2

2
OMQM  . 

El radi de la circumferència inscrita al triangle rectangle 


OKL  

2

KLOLOK
s


 . 

 R12
2

R22R2
s 


 . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q O
A B

T

P

M

2,27 cm0,94 cm

Los puntos no son equidistantes

85,5 °

94,5 °

Resultado: 0,94 cm
K L

N
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Octubre  13-20 

En la figura el quadrat exterior té costat c. 

Hi ha dues semicircumferències de diàmetres dos costats oposats. 

Un quadrat que té els dos vèrtexs en les semicircumferències i els altres 

dos sobre un costat del quadrat. 

Determineu el radi de les dues circumferències. 

 

Solució: 

Siga ABCD el quadrat de costat cAB  . 

Siguen E, F, G H els punts migs dels costats del quadrat 

ABCD. 

Siga IJKL el quadrat de costat xIJ  . 

Siga rPG   radi de la circumferència superior (P el centre). 

Siga M la projecció de P sobre el costat AD . 

r
2

c
PH  , r

2

c
HM  , 

2

c
PM  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


HMP : 
222

2

c
r

2

c
r

2

c


























 . Resolent l’equació: 

c
8

1
r  . 

Els triangles rectangles 


EJK , 


EBC  són semblants ja que 2
CB

BC

EJ

JK
 . 

Aleshores, E, K, C estan alineats. 

Siga N la projecció de K sobre el costatBC . 

2

x

2

c
KN  , x

2

c
FN  , 

2

c
FK  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


KNF : 
222

2

x

2

c
x

2

c

2

c


























. Resolent l’equació: 

c
5

1
x  . 

Siga sOQ   radi de la circumferència inferior (O el centre). 

Siga T la projecció de O sobre costatBC . 

2

s

2

c
OF  , s

10

c3
sx

2

c
FT  , 

2

c
OT  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


OTF : 
222

s
10

c3

2

c
s

2

c


























 . Resolent l’equació: 

c
160

9
s  . 

 

 

 

 

 

c= 3,26 cm

Resultado: 0,41 cm

Resultado: 0,18 cm

D C

BA

c= 5,64 cm

H F

G

E

Resultado: 0,70 cm

P

K
L

JI

Resultado: 0,32 cm

O

M

NQ

T
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Octubre 14-15 

Siga el rectangle ABCD. 

Siguen M i N els punts migs dels costats AD , BC , 

respectivament. 

Determineu la proporció entre les àrees del triangle 


DKL  i 

el rectangle ABCD. 

 

Solució 1: 

Siga S l’àrea del rectangle ABCD. 

L és el punt mig dels segments CM , BN . 

Siga X l’àrea del triangle 


DKL . 

Dos triangles que tenen la mateixa altura les àrees són 

proporcionals a les bases. 

S
4

1
SDCN  . 

S
8

1
S

2

1
SS DCNLNCDLC  . 

S
8

1
SS LNCBNL  . 

Els triangles 


DLM , 


NCL  són iguals, aleshores: XS
8

1
SDMK  . 

Els triangles 


DMK , 


NCL  són semblants i de raó 2:1 . 

Aleshores, DK2BK  . 

X2S2S DKLBKL  . 

DMKBCK S4S  . 









 XS

8

1
4X2S

8

1
S

8

1
. Resolent l’equació: S

24

1
X  . Aleshores, 

24

1

S

S

ABCD

DKL  . 

 

Solució 2: 

Dos triangles que tenen la mateixa altura les àrees són proporcionals a les bases. 

ABCDDCN S
4

1
S  . 

ABCDDCNLNCDLC S
8

1
S

2

1
SS  . 

Els triangles 


DLM , 


NCL  són iguals, aleshores: MLCL  . 

Els triangles 


DMK , 


NCL  són semblants i de raó 2:1 . 

Aleshores, MK2CK  . 

 KLCL2KLCL  . 

CL
3

1
KL  . 

3

1

S

S

CDL

DKL  , 
3

1

S
8

1

S

ABCD

DKL  . Aleshores, 
24

1

S

S

ABCD

DKL  . 

 

 

 

 

 

 

A B

CD

M N
K

L

0,63 cm
2

15,16 cm
2

Resultado: 24,00

A B

CD

M N

K
L

1,26 cm
2

30,20 cm
2

Resultado: 24,00

X

S/8

S/8

S/8
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Octubre 18-19 

En un triangle equilàter de costat c s’ha inscrit dues semicircumferències 

tangents a dos costats i que tenen el diàmetre en el tercer costat. 

Una circumferència es tangent exterior a les dues 

semicircumferències i a un costat del triangle (veure figura). 

Calculeu el radi de la circumferència. 

 

Solució: 

Siga 


ABC  el triangle equilàter de costat cAB  . 

El centre de les dues semicircumferències és el punt mig 

dels costats AB  i BC , respectivament. 

Siga M el punt mig del costat AB , centre de la 

semicircumferència. 

Siga P el punt de tangència de la semicircumferència de 

centre M i el costat AC . 

Siga rMP   el seu radi. 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle  

rectangle 


APM : 

4

c
AM

2

1
AP  , c

4

3
r  . 

Les dues semicircumferències són 

simètriques respecte de la mediatriu del 

costat AC . 

Aleshores, la circumferència és simètrica 

respecte de la mediatriu anterior. 

El punt de tangència T de la circumferència i el costat AC  és el punt mig T del costat. 

Siga K el centre de la circumferència i sKT   el seu radi. 

Siga L la projecció de K sobre el segment MP . 

4

c
APATPTKL  . 

srMK  , srML  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


MLK : 

2

2

2 )sr(
4

c
)sr( 








 . 

2c
16

1
rs4  . 

c
48

3

3

4
c

64

1

r

1
c

64

1
s 2  . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

c= 4,88 cm
Resultado: 0,18 cm

C

B
A

M

P

c= 8,89 cm
Resultado: 0,32 cm

T
K

L
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Octubre 21-22 

Siga ABCD un quadrat de costat c. 

Siguen E i F els punts migs dels costats AB , BC , 

respectivament. 

Determineu el radi de les circumferències inscrites als triangles 


AED , 


FCD  i el quadrilàter DEBF. 

 

 

Solució: 

Siga G el centre de la circumferència inscrita al triangle 

rectangle 


AED i rGH   el seu radi. 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


AED : 

c
2

5
DE  . 

El radi de la circumferència inscrita al triangle 


AED  és: 

c
4

53

2

c
2

5
c

2

c

2

DEADAE
r









 . 

Siguen T i K punts de tangència de la circumferència inscrita al 

quadrilàter DEBF amb els costats BE , DE , respectivament. 

Siga O el centre de la circumferència i OKOTs   el radi. 

2cBD  , 2sBO  . 

2)sc(BOBDDO  . 

Siga ADE , aleshores,  º45ODK . 

Aplicant raons trigonomètriques al triangle rectangle 


ODK : 

2)sc(

s
)º45sin(


 . 

2)sc(

s
sin

2

2
cos

2

2


 . 

2)sc(

s

5

1

2

2

5

2

2

2


 . 

Simplificant: 

)sc(

s

5

1


 . 

Resolent l’equació: 

c
4

15
s


 . 

 

Octubre 23 

En la figura, el quadrat té costat c. 

Determineu el radi de les dues circumferències. 

 

Solució: 

Siga ABCD el quadrat de costat cAB  . 

Siga O el centre de la circumferència menuda. 

D C

BA E

F

3,43 cm

Resultado: 1,06 cm

D C

BA E

F

G

H

3,43 cm

Resultado: 1,06 cm

T

O

K
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Siga P el centre de la circumferència gran. xQLQV  . Siga OCB . 

La recta CO és bisectriu de l’angle KCB , i a més a més CK, i CB són tangents a la 

semicircumferència, aleshores, CO passa pel punt mig N del costat AB . 

2

1
tg  . Aleshores, 

3

4

tg1

tg2
2tg

2





 . 

 2DKC . 
3

4
2tg

DK

CD
 . Aleshores, c

4

3
DK  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


CDK : 

c
4

5
DK  . 

Siga r el radi de la circumferència de centre P. 

El radi de la circumferència inscrita al triangle rectangle 


CDK  és: 

c
4

1

2

c
4

5
cc

4

3

2

CKCDDK
DMr 






 . 

a
2

1
c

4

1
c

4

3
KLKM  . 

aCBLCT  .  TLCKCTKL  . TLc
4

5
c

2

3
 . Aleshores, 

c
4

1
TL  . 

Siga P’ la projecció de P sobre el costat AB . Siga P” la projecció de P sobre NU . 

c
4

3
rc'AP  , c

4

1
r

2

c
N'P  , c

4

1
r

2

c
"NP  . 

Aleshores, els triangles rectangles 


N'PP , 


N"PP  són iguals, aleshores: 

c
4

3
'PP"PPUV  . 

Siga Q la intersecció de les tangents CK i UV. Siga xQLQV  : 

c
4

1
xQVQT  . c

4

1
x2c

4

3
UV  . Resolent l’equació: c

4

1
xQLQV  . 

c
4

3
QK  , c

4

2
QC  . 

Siga J la intersecció de la tangent UV i la recta AD. 

Els triangles 


KQJ , 


'CQU  són semblants i de raó 2:3c
4

2
:c

4

3
QC:QK  . 

 

Octubre 24/31-25 

En un quadrat de costat c s’han dibuixat dos quadrant de radi el costat i 

una semicircumferència de diàmetre un costat. 

Dos circumferències tangents, cadascuna d’elles, és tangent als 

quadrants i a la semicircumferència. 

Determineu el radi de les circumferències. 

 

Solució: 

D
C

BA

T

K

P

J

V

U'

Q O

M

P'

L

N

U

F

P"

4,18 cm

Resultado: 0,98 cm

Resultado: 0,51 cm
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Siga ABCD el quadrat de costat cAB  . 

Siga M el punt mig del costat BC . 

Siga P el centre de la circumferència major i r el seu radi. 

P pertany a la diagonal BD . 

Siga E la projecció de P sobre el costat AD . 

Siga F la projecció de P sobre el costat CD . 

xPFPE  . 

Siga N  la projecció de P sobre el costat BC . 

xcPN  , rcCP  , xCN  , r
2

c
PM  , x

2

c
MN  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


PNC : 
222 )xc(x)rc(                                                  (1) 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


PNM : 

2

22

)xc(x
2

c
r

2

c


















                                           (2) 

Considerem el sistema format per les expressions (1) (2): 











222

22

ccx3x2crr

cx2x2cr2r
. Resolent el sistema:  














17

4
r

17

5
x

. 

Siga P el centre de la circumferència menor i s el seu radi. 

Siga K la projecció de Q sobre el costat BC . 

Siga L la projecció de Q sobre el segment PN . 

Siguen yQL  , zQK  . 

srPQ  , zxcPL  , s
2

c
MQ  , 








 x

2

c
yMK , scCQ  , xyCK  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


QLP : 
222 )zxc(y)sr(                                                  (3) 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


QKM : 

2

2

2

x
2

c
yzs

2

c

















                                             (4) 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


QKC : 
222 )xy(z)sc(                                                       (5) 

Resolent el sistema format per les expressions (3) (4) (5): 





















33

4
s

33

20
z

187

64
y

. 

D C

BA

5,79 cm

Resultado: 1,36 cm

M

P

Resultado: 0,70 cm

Q

NE

F

K

L
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Octubre 26-27 

En la figura ABCD i AEFG són quadrats. 

La circumferència és tangent als costats BC  i CD  i passa pel punt F. 

º45QPC , i la recta PQ és tangent a la circumferència. 

Si el costat del quadrat AEFG és igual al diàmetre 2r de la 

circumferència, determineu la mesura del costat ABCD. 

 

Solució: 

r2EFAE   

Siga O el centre de la circumferència. 

Siga T el punt de tangència de la circumferència i el costat CD . 

rCTOTOF  . 

F és el punt mig del segment PQ . 

Aleshores, el centre O pertany a la diagonal AC  del quadrat ABCD. 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


AEF : 

r22AF   

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


CTO : 

r2OC  . 

Siga cAB   costat del quadrat ABCD. 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


ABC : 

c2AC   

 

OCOFAFAC  . 

r2rr22c2  . 

Resolent l’equació: 

r
2

26
r

2

231
c





 . 

 

Octubre 28 

Siga el quadrat ABCD de costat cAB  . 

Determineu el radi de les tres circumferències de la figura. 

 

 

 

 

 

Solució: 

Siga O el centre del quadrat ABCD i centre de la circumferència. 

Siga T el punt de tangència de la circumferència i el quadrat de centre 

C. 

cCT  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle isòsceles 


BOC : 

c
2

2
AOCO  . 

El radi de la circumferència és: 

G

EA

CD

B

Q

P

F

G

EA

O

T
CD

B

Q

P

F

D C

BA

3,26 cm Resultado: 0,52 cm

O

D C

BA

T

3,47 cm Resultado: 0,56 cm

K

P
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c
2

22
c

2

2
cCOCTOTr


 . 

 

Siga P el centre de la circumferència superior. 

Siga K el punt de tangència de la circumferència central i la superior. 

Siga PKs   radi de la circumferència superior. 

c
2

22
ssrOP


 . 

scAP  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


AOP  
22

2 c
2

2
c

2

22
s)sc(




























 
 . 

    2c12cs24   Resolent l’equació: 

c
14

232
s


 . 

 

Octubre 29-30 

1635.- En la figura, r2AB   és diàmetre de la circumferència 

de centre O. 


OBC  és un triangle equilàter. 

Determineu el radi de les altres tres circumferències. 

 

 

Solució: 

Siga 1O  la circumferència de diàmetre AO  el seu radi és 

r
2

1
OOAO 11  . 

Siga P el punt de tangència de la circumferència de centre 2O  i el triangle 



OBC . 

Siga 22 rPO   el seu radi. 

22 rrOO  . 221 rr
2

1
OO  . 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


21POO : 

  2

2

2

2

2
rrrOP                                             (1) 

Aplicant el teorema de Pitàgores al triangle rectangle 


2OPO : 

2

2

22

2 rOPr
2

1
rr

2

1


















                            (2) 

OPrOPrr
2

2                                                (3) 

Substituint l’expressió (1) en l’expressió (3): 

2

2
2

22
2

2 r)rr(rrr2rrr                       (4) 

2
2

2 rr2rrr3                                            (5) 

Resolent l’equació: 

B

C

A

1,34 cm Resultado: 0,67

Resultado: 0,89 cm

O

B

C

A O1

O2

P

1,34 cm Resultado: 0,6666666667

Resultado: 0,89 cm

O3

Q

O

L

90,0000000000 °

0,89 cm

2,67 cm
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r
9

4
r2  . 

Siga Q el punt de tangència de la circumferència de centre 3O  i el triangle 


OBC . 

Siga 33 rPO   el seu radi. 

33 rrOO   

 

º30QOO3  . 

2

1

OO

PO

3

3  ,  
2

1

rr

r

3

3 


. 

r
3

1
r3  . 


