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SOLUCIONES SEPTIEMBRE 2017

Soluciones extraidas del libro:
XVIII CONCURSO DE PRIMAVERA 2014

Obtenibles en http://www.concursoprimavera.es#libros

NIVEL: Primer ciclode laE. S. O.

AUTORES: Colectivo “Concurso de Primavera”. Comunidad de Madrid.

A
B Septiembre 1-2: En la cuadricula adjunta cada cuadrado
es de lado 1. Calcula el drea del paralelogramo de color
rojo
Cc D
Solucién:

Area = base-altura=AB-CD=1-2=2

Septiembre 3: ¢ Cuantos numeros de dos cifras tienen una cifra par y otra impar?

Solucidn: Si la primera cifra es par, la podemos elegir de cuatro formas (2, 4, 6, y 8) y la segunda
de cinco (1, 3, 5, 7 y 9). En total tenemos (4-5 =) 20 ndmeros. Si la primera cifra es impar, la
podemos elegir de cinco formas (1, 3, 5, 7 y 9) y la segunda de cinco (0, 2, 4, 6 y 8). En total
tenemos (5-5 =) 25 nimeros. En consecuencia, hay (20 + 25 =) 45 nimeros que cumplen las

condiciones impuestas

Septiembre 4-5: Laia y Aitana son hermanas de las que una siempre dice la verdad y la otra

siempre miente. Un dia, en la nevera, hay cinco pasteles. Ellas los sacan y empiezan a comérselos.
Su padre las sorprende y les pregunta cuantos pasteles se han comido. Una contesta que cuatro
y la otra contesta que un ndmero par. ¢ Cuantos pasteles se han comido entre las dos?

Solucidn: Puesto que una siempre miente y la otra siempre dice la verdad, estd claro
gue la frase “nos hemos comido cuatro” es falsa. Por tanto, buscamos un par entre 1y

5 que no sea cuatro. La Unica posibilidad es 2.
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Septiembre 6: El area del triangulo AABC es
30cm2 SiDestaen AB, dista9cmde Ay 6

c¢cm de B, calcular el area del triangulo AADC.

Solucidn: Tenemos:

(9 + 6)h, 9.4

30=AAABC= > ﬁhc=4‘ :AAADC=_=18cm2

También, puesto que ambos tridangulos tienen la misma altura, sus dreas y bases son

proporcionales. De aqui:

érea_:_base _30,9_ "
30___15 :>X—T—
X 9

Septiembre 7: Laia sumod tres lados de un rectangulo y obtuvo 44. Aitana hizo lo mismo
obteniendo 40. Si las dos no se equivocaron, ¢Cual es el perimetro del rectdngulo?
Solucién: Si las dimensiones del rectdngulo son x e y tenemos:

3x+y=44

X +3y = 40} = (sumando) 4(x +y) = 84 = Pedrimetro = 2(x +y) = 42

Septiembre 8: ¢Cual es el menor nimero natural que multiplicado por 35613,475 da como
resultado un natural?

Soluciéon: Como

sse13 475 ., 35613475 1424539
AT 000 T T 40

(siendo la ultima fraccién irreducible), tenemos que la contestacion es 40.

n

Septiembre 9: ¢ Cuanto mide el angulo x?

1100 sl
140°
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Solucién: Despreciando la recta que origina el
angulo de 140° tendremos los angulos en
amarillo y recordando que la suma de los

angulos de un tridngulo es 180° tenemos que

la contestacion es x = 180° - (70° + 60°) = 50°

Septiembre 10: Los naturales A, B y C son diferentes y puedes escogerlos desde 1 hasta 100,

ambos inclusive. Halla el mayor valor posible de
A+B+C
A-B-C
Solucién: Nos conviene que el denominador sea 1y que el numerador sea lo mds grande posible.

SiA=100y B+ C=99 se cumplen las dos cosas y el resultado es 199. Como tal vez creas que

podria haber una solucidn mejor, para terminar de convencerte observa que sillamas D=B +C,
. . A+D , .
la expresidn se escribe como AJ_r—D donde A varia entre 1y 100y D entre 3 y 199. Si D es mayor

gue A el niumero serd negativo, asi que conviene tomarlo entre 3y 100 y ahora estd claro que lo

mejor es tomar A=100y D =99

Septiembre 11: Aitana le dice a Laia:” La mitad del triple de mi edad es justamente el doble de

la tercera parte de tu edad”. ¢ Cuanto vale el cociente de la edad de la mayor entre la edad de la
menor?

Solucién: Si la primera tiene x afios y la segunda tiene y afios podemos escribir que:

1 y 3 2
E(3X) = 2(5) = Sx=g3y
La mayor es la que tiene y afios y el cociente pedido es:
y _ 3/2 9
S=5==-=2,25
X 2/3 4

Septiembre 12: Al dividir un nimero entre 60 obtenemos de resto 42. ¢Cudl es el resto al dividir
el nimero por 20?
Solucidn: Tenemos:

N =60k +42=3-20-k+2:20+2=20-(3-k+2)+2

Luego el resto de dividir N por 20 es 2.
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Septiembre 13: ¢ Para qué valores del real x, la media aritmética y la mediana del conjunto
{x,6,4,1,9}
es el mismo nimero?

Solucién: Para la media tenemos:

x+6+4+1+4+9 X
=4+

M = media aritmética = S

Six<1 => Me=4.SiM=Me=x=0

Sil<x<4 = Me=4+M

Sid<x<6 >Me=x=M=x=5

Si6<x<9 = Me=6=M = x =10 que estd en contradiccion con x €]6; 9]
Si9<x= Me=6<0<M = x=10.

Luego para x €{0, 5, 10} se cumple que la media aritmética es igual a la mediana

Septiembre 14-15: En la cuadricula adjunta se ha > | 4
escrito en cada fila y en cada columna los digitos 1(3
1, 2, 3, 4, y 5, sin repetir ninguno, éiqué cifra 5(3
ocupara el lugar marcado con x?
2 3|11
X

Solucién: A simple vista se tiene que en la fila 1 columna 1 sélo puede estar el 3. Una vez
colocada esta cifra, observamos que tanto en las cuatro primeras filas como en las cuatro

primeras columnas estd el 3, por lo tanto, en x sélo puede haber otro 3.

Septiembre 16: En un examen aprobaron la misma cantidad de chicos que de chicas, pero de
chicos aprobaron los 2/3 de los que habia, mientras que de chicas aprobaron el 75% de las que
habia. ¢ Qué proporcion de personas aprobaron el examen?

Solucién: Llamamos x al nimero de chicos e y al nimero de chicas. Los chicos que aprobaron

fueron: 2x/3. Las chicas que aprobaron fueron: 75y/100. De acuerdo con el enunciado:

2x 75y 8x

3 100 9
Por tanto, la fraccién propuesta es:

2x | 75y  4x

3 tTo0_ 3 _12
xX+y 17x 17
9
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Septiembre 17: Un cuadrado tiene 6 m de lado. Si disminuimos dos lados paralelos en 2 m cada
uno, é¢cuantos metros hemos de aumentar cada uno de los otros lados para obtener un rectangulo

de 4rea 36 m??

Solucién: Sean (6 — 2 =)4 y 6 + x las dimensiones del nuevo rectangulo. Tendremos: 4:(6 + x) = 36.

De donde x = 3.

Septiembre 18-19: En un rectangulo de lados

— —

4cmy 12 cm hemos formado un rombo como 2 2
indica la figura adjunta. Calcula el area del 2 2
rombo 12

Solucién: Recortando la figura por las lineas marcadas observamos que se generan cuatro rombos

iguales al solicitado, por lo tanto, el area del rombo es:

1
—.12-4 =12 cm?
4

Septiembre 20: Los puntos A, B, C, Dy E estdn colocados en ese orden sobre una recta. Si AE = 20
cm, B es el punto medio de AC, C es el punto medio de BD y D es el punto medio de BE. ¢cuantos
cm mide DE?

Solucién: Fijémonos en la figura:

A B C D E

Si B es el punto medio de ACy C es el punto medio de BD, tenemos que los segmentos AB, BCy
CD miden lo mismo, y si D es el punto medio de BE, entonces el segmento DE mide lo mismo que

el BD. Con ello tenemos el segmento AE dividido en cinco partes iguales de las que dos

. e 2
corresponden al segmento DE. La longitud de este ultimo es pues: 3 20 =8cm

Septiembre 21: Para escribir las medidas de los tres dngulos de un tridngulo hemos utilizado
estas seis cifras: 7, 7, 7, 4, 5 y 6. Se sabe que un angulo es 20° mayor que otro. ¢Cuanto miden
los angulos del triangulo?

Solucién: Con las cifras que tenemos (7, 7, 7, 4, 5, 6) sélo hay dos formas de conseguir dos
angulos que difieran en 20°.

Primera forma: 47° y 67°, con lo que el tercer angulo debe medir (180° - 47° - 67° =) 66°. Pero

esto ultimo contradice el enunciado
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Segunda forma: 57°y 77°, con lo que el tercer angulo debe medir (180° - 57° - 77° =) 46°. Como

estos angulos si se ajustan al enunciado son los dngulos del triangulo.

Septiembre 22: ¢ Cual es la diferencia entre el mayor nimero de cuatro cifras diferentes, todas

pares y el menor numero de cuatro cifras diferentes, todas impares?
Solucidn: El mayor numero de cuatro cifras pares todas diferentes es 8642. El menor nimero de

cuatro cifras impares todas diferentes es 1357. Su resta vale (8642 — 1357 =) 7285.

Septiembre 23-24: En la ilustracion adjunta los

cuadrados tienen el mismo lado. El triangulo

AABC tiene sus vértices en los centros de los

cuadrados. Si su area es de 24 cm?, écual es el

area de un cuadrado?

Solucién: Sea c el lado de un cuadrado. La base del tridngulo es 2c y su altura es también 2c. Con
ello:

2c- 2c

24 = AAABC = = 12 = C2

AN

Septiembre 25: ¢ Cuantos tridangulos hay en la

figura?

V

Solucién: Los tridngulos estaran formados por uno o varios tridngulos (en rojo). Tridngulos
formados por un tridngulo hay 12. Tridangulos formados por cuatro tridngulos hay 6 (tres con el
vértice hacia abajo y otros tres con el vértice hacia arriba). Tridngulos formados por 9 tridngulos
hay dos (uno con el vértice hacia arriba y otro con el vértice hacia abajo). En total hay 20

triangulos.

Septiembre 26: Calcula el siguiente capicua al capictia 24942

Solucién: El siguiente capicua es 25052.
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Septiembre 27-28: En la multiplicacién

adjunta, letras distintas representan cifras

distintas y letras iguales representan cifras

iguales. Halla el resultado de la multiplicacion

-~ 0O x
> m > > >
-

Solucidén: Siguiendo los pasos del producto “AL” por “AL”, observamos que:

Para que el producto “L” por “L” se obtenga “L”, la Unica cifra que corresponde a “L” es cinco
(Los casos L =0, 1 son facilmente despreciados).

Para que el producto “L” por “A” se obtenga “A”, la Unica cifra que corresponde a “A” es
necesariamente 2.

Una vez obtenidos los factores sélo es necesario efectuar la multiplicacion:

2 5
x 2 5
1 2 5
5 0
6 2 5
800
Septiembre 29: ¢ Cual es la medida del angulo ”
X? X
700

Solucién: Las rectas r y s son paralelas (al ser los angulos
alternos internos iguales, al medir los dos x), por tanto, el
angulo rojo mide lo mismo que el dngulo de medida 70°

(al tener los lados paralelos o coincidentes). Si aplicamos

ahora que la suma de los angulos de un tridngulo es 180°,

tenemos que x = (180 — 70 — 80 =) 30°

Septiembre 30: Consideramos los nimeros de 3 cifras cuya suma de cifras sea 8. ¢Cudl es la
suma del mayor y del menor de estos nimeros?
Solucién: De los numeros aludidos en el enunciado el mayor es 800 y el menor es 107. Por tanto,

la contestacion es: (800 + 107 =) 907



