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16              PROBLEMES AMB CALCULADORA CASIO fx-CG50 

 
 

DIJOUS DIVENDRES DISSABTE DG. 
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Trobeu l’equació de l’esfera 
de centre C (3, -5, -2) tangent 
al pla: 

2x – y – 3z + 11 = 0 

 

Trobeu l’equació de l’esfera 
de radi 3, que es tangent al pla 
x + 2y + 2z + 3 = 0 en el punt A 
(1, 1, -3) 

 

Una esfera té el centre en la recta 

𝐫 ≡ {
𝟐𝐱 + 𝟒𝐲 − 𝐳 − 𝟕 = 𝟎
𝟒𝐱 + 𝟓𝐲 + 𝐳 − 𝟏𝟒 = 𝟎

 

i es tangent als plans  
𝚷 ≡ 𝒙 + 𝟐𝒚 − 𝟐𝒛 − 𝟐 = 𝟎 
 𝛀 ≡ 𝒙 + 𝟐𝒚 − 𝟐𝒛 + 𝟒 = 𝟎 

 Determineu la seua equació. 
 

 

Determineu les equacions dels plans tangents a l’esfera 

(𝐱 − 𝟑)𝟐 + (𝐲 + 𝟐)𝟐 + (𝐳 − 𝟏)𝟐 = 𝟐𝟓 
paral·lels al pla 𝟒𝐱 + 𝟑𝐳 − 𝟏𝟕 = 𝟎 
 

 Demostreu que el pla 𝟐𝐱 − 𝟔𝐲 + 𝟑𝐳 − 𝟒𝟗 = 𝟎 
és tangent a l’esfera 

𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐳𝟐 = 𝟒𝟗 
Calculeu les coordenades del punt de tangència 

 
 

 

 

Determineu l’equació de l’esfera 
de centre 0(2,3,-1) que talla a la 
recta  

𝐬 ≡ {
𝟓𝐱 − 𝟒𝐲 + 𝟑𝐳 + 𝟐𝟎 = 𝟎
𝟑𝐱 − 𝟒𝐲 + 𝐳 − 𝟖 = 𝟎

 

 
en una corda de 
longitud igual a 16. 
 

 

En l’esfera d’equació 
(𝐱 − 𝟏)𝟐 + (𝐲 + 𝟐)𝟐 + (𝐱 − 𝟑)𝟐 = 𝟐𝟓 

determineu el punt M més próxim al pla 
𝚷 ≡ 𝟑𝒙 − 𝟒𝒚 + 𝟏𝟗 = 𝟎 

i calculeu la distancia del punt M a 
aquest pla. 
 

 

Siguen les esferes d’equacions: 

𝐄𝟏 ≡ 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐳𝟐 = 𝟐𝟓 
𝐄𝟐 ≡ 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐳𝟐 − 𝟏𝟎𝐱 + 𝟏𝟓𝐲 − 𝟐𝟓𝐳 = 𝟎  
Proveu que les dues esferes són secants. 
Determineu el pla que conté la intersecció de 
les dues esferes. Determineu el centre i el radi 
de la circumferència intersecció. 
 

 
 

Proveu que el punt T (1,0,1) pertany 
al pla: 

𝛑 ≡ 𝐱 − 𝟐𝐲 + 𝟐𝐳 = 𝟑 
Determineu l’equació de l’esfera que 
passa per el punt P(1,0,5) i és 
tangent en T al pla 𝜋. 

 

 

 
 

Siga l’esfera d’equació: 

𝐄 ≡ 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐳𝟐 − 𝟐𝐱 + 𝟔𝐳 = 𝟎. 
Determineu les coordenades del centre i la 
mesura del radi. Verifiqueu si el pla: 

𝚷 ≡ 𝟑𝒙 − 𝟐𝒚 + 𝟔𝒛 + 𝟏 = 𝟎 
i l’esfera són secants. Determineu el radi de la 
circumferència intersecció de 𝐄,𝚷. 
Determineu el centre de la circumferència 
intersecció de 𝐄,𝚷. 

 

 

Determineu l’equació de l’esfera que 
es tangent a los plans: 

𝚷 ≡ 𝟔𝐱 − 𝟑𝐲 − 𝟐𝐳 − 𝟑𝟓 = 𝟎 
𝛀 ≡ 𝟔𝒙 − 𝟑𝒚 − 𝟐𝒛 + 𝟔𝟑 = 𝟎 

sabent que el punt M (5,-1,-1) és un 
punt de tangència en un dels plans. 

  

Determineu l’equació del pla 
tangent a l’esfera 

x2+y2+z2=49 
en el punt M (6,-3,-2) 

 

Determineu l’equació de la 
circumferència que passa 
per els punts A (3,-1,-2), B 
(1,1,-2) i C (-1,3,0) 

 

 

Determineu la posició relativa de la recta 

𝐫 ≡ {

𝐱 = 𝟐 − 𝟐𝛂

𝐲 = −
𝟕

𝟐
+ 𝟑𝛂

𝐳 = −𝟐 + 𝛂

 

i l’esfera 

𝐄 ≡ 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐳𝟐 + 𝐱 − 𝟒𝐲 − 𝟑𝐳 +
𝟏

𝟐
= 𝟎 

 

 

Calculeu la distancia més curta del punt A 
(1,-1,3) a l’esfera 
 

𝐄 ≡ 𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐳𝟐 − 𝟔𝐱 + 𝟒𝐲 − 𝟏𝟎𝐳 − 𝟔𝟐 = 𝟎 
 

En quin punt de l’esfera s’aconsegueix la 
distancia més curta? 

 
 

Determineu l’equació de l’esfera 
que passa por els punts A (3,1,-3); 
B (-2,4,1); C (-5,0,0) i té el centre 

en el pla: 
𝚷 ≡ 𝟐𝒙 + 𝒚 − 𝒛 + 𝟑 = 𝟎 

 
 

 

Determineu l’equació del pla 
tangent a l’esfera: 
(𝐱 − 𝟑)𝟐 + (𝐲 − 𝟏)𝟐 + (𝐳 + 𝟐)𝟐 = 𝟐𝟒 

que passa per el punt M (-1,3,0) 

 

Siga l’esfera: 

𝐱𝟐 + 𝐲𝟐 + 𝐳𝟐 − 𝟔𝐱 − 𝟒𝐲 + 𝟖𝐳 + 𝟐𝟎 = 𝟎 
Calculeu l’esfera de igual radi, tangent 

exterior en el punto A (1,4,-3) de l’esfera. 

Calculeu l’esfera de igual radi, tangent 

exterior en el punt diametralment oposat al 

punt A de l’esfera. 

 

 


