SOLUCIONS 2005: 14-16

1. Es tracta de provar d’una manera rigorosa en quina xifra acaben les poténcies de 5 i les de 3 i, després sumar:

Les successives poténcies de 5, 51,52,53,54 ,... acaben totes en 5.

n 3" acaba en: n 3" +5" acabaen:
1,509, .. 3 1,5,9, .. 3+5=8
2,6,10, ... 9 2,6,10, .. 9+5=4
3,7,11, ... 7 3,7,11, 7+5=2
4,8,12, ... 1 4,8, 12, .. 1+5=6
Per tant, 3" +5" és sempre un nombre parell.

2. L’angle 2 val 20° posat que I’angle 1 val 70°1 1+2+9=180°

Per tractar-se d’un triangle isosceles (dos costats son radis) els angles 4 1 5 son iguals.

La suma dels angles 2, 3 14 és 90°, ja que 1’angle total abasta el diametre.

D’aquestes dues condicions s’obté que la suma dels angles 2 i 4 és igual ’angle 7. I I’angle 7 és igual a dues

vegades I’angle 4. D’on I’angle 2 és la meitat de I’angle 7.

Per tant, I’angle 7 val 40°, els angles 4 i 5 valen 20° cadascun, I’angle 6 val 140°, I’angle 3 val 50° i els angles

819 s0n rectes.

3. Sigan lafila, i la columna del primer quadradet de la fitxa.
La suma del valor de les tres caselles sera:

2n—i . 3ifl + 2n—i—1 i 3i + 2n—i . 3i — 2n—i—l . sifl . (2 +3+ 6) — 2n—i—1 . 3ifl 11
Busquem el valor d’aquesta expressio més aproximat a 65.000, i el trobem quan N =11,/ =7:

2%.3%.11=64.152

Aleshores la primera casella de la fitxa ocupa la 11a fila, 7a columna de la piramide i els nimeros que ocupen

les tres caselles de la fitxa son:

| 11664 | 17496 |

34992

4. L’area que busquem és: 3/4 de 1’area d’un cercle de radi 8 m 1 1/2 de I’area d’un
cercle de radi 4m.

S =§72'.82 +17r.42 =567z m?
4 2

5. Fem el dibuix del quadrat:

a’+c®=2° - oo
a+b= =|-a
b?+c? =3 | I també = ,
s s o c+d=I d=1-c
b p b +d =4
q De les dues primeres equacions,
$ ~<_ E 2 2 2 2 1> -5
| b?-a’=5 = (I-a)f-a’=5 = a=

A B d q 21
De les dues ultimes,

12-7
d2-c?*=7 = (I-cf-c*=7 = c= o
2 2
. . I 2 - 5 I 2 - 7 4 2
Pero de la primera + =4 = 1"-201"+37=0
2l 2l
La solucié d’aquesta equaci6 ens dona la longitud del costat, | =4'2352.

| aix0 ens permet localitzar el punt P amb a =15273 , ¢=12912.



